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El primer tema
a gustar

/. es bastante pe-
mucho ‘ tardete, pero
luego la cosa se
anima mucho y
lo pasaras bom-
ba resolviendo
problemas de la
vida real




1.1 REQUISITOS PREVIOS

Se supone que el lector estd mas que familiarizado con las reglas de derivacion y es
capaz de obtener en un instante la "funcion derivada™ de cualquier funcion que se

Cruce en su camino.

No obstante, por si hay algin despistado, recordemos las reglas de derivacion:

01) f(x)=
02) f(x)=

constante
k.u(x)

= u(x) + v(x)

04) f(x)=u(x).v(x)

)

17) f(x)=arc cos u(x)

18) f(x)=arc tg u(x)

19) f(x)=arc ctg u(x)

20) f(x)=arc sec u(x)
21) f(x)=arc cosec u(x)
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f'(x)=0

(V(x))2

'(x)=(u(x))k-1.u'(x)
X)=u'(x).ku(x).Ln k
(x)/ u(x)

u'(x)

u(x) Ln k
X)=u'(x).cosu(x)
(

X)=u'

=—Uu'(X).sen u(x)

X)=u'(x)/ cosZ u(x)

—u'(x)/sen2 u(x)

X)=u'(x).sec u(x).tg u(x)

X)=—U'(x).cosec u(x).ctg u(x)
u

(x)
1-(u(x))?




1.2 PRIMITIVA DE UNA FUNCION

Se dice que la funcion F:R o R es una primitiva de la funcion f:R o R si

"f" es la funcion derivada de "F", es decir, si en todo punto "x" en que "F" tiene
derivada finita sucede que dF(x)/dx =f(x); para expresarlo escribimos:

[ (x).dx = F(x)

Es habitual abusar del concepto diciendo que F(x) es una primitiva de f(x).
e Propiedades

« [ (F00)+ g00).dx = | F(x).dx + ] g(x).dx
* Siendo "k™ una constante, es: Z k.f(x).dx = k.z f(x).dx

e Observa: si F(x) es una primitiva de f(x), es decir, si

entonces, por ejemplo, sucede que:
d(F()((j)X+ 19) _f(x) - d(F()((j)X— 32) _f(x) - d(F(g))(+ ) _(x)

lo que indica que F(x)+19, F(x)—32 y F(x)+m también son primitivas de
f(x); por tanto, f(x) tiene infinitas primitivas que entre si solo se diferencian en

una constante. Del conjunto que forman todas ellas (o sea, el conjunto que for-
man las funciones de la forma F(x)+ C, siendo "C" una constante cualquiera)

se dice que es la primitiva de f(x), y se escribe:
] (x).dx =F(x)+C

Por ejemplo, la funcién derivada de 2.x3 es 6.x2; asi, una de las primitivas de

6.x2 es 2.x3, y "la primitiva" de 6.x2 es el conjunto que forman las funciones
de la forma F(x) = 2.x3 + C; para expresarlo escribimos:

Z 6.x2.dx=2.x3 +C

donde, como se ha indicado, "C" es una constante arbitraria.

Al conjunto que hemos llamado "la primitiva" de f(x) muchos lo llaman inte-
gral indefinida de f(x), pero nosotros no usaremos esa jerga, pues asi

evitaremos los lios que se producen por la natural tendencia de todos a abreviar el
nombre de los entes que se nombran muchas veces y tienen nombre largo.

Preguntas: que lios?, ;qué abreviaturas?, ;qué entes?, ;de qué hablas?
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Respuesta: con el consentimiento de la mayoria de los profesores, casi todo
principiante que dedica unas pocas horas de trabajo a calcular "integrales indefini-
das" acaba abreviando el nombre de éstas y elimina la palabra "indefinida" de su
vocabulario y de su cerebro; asi, si le preguntas por su trabajo simplemente dice
que ha estado calculando "integrales".

El asunto de abreviar el nombre del "ente" llamado "integral indefinida™ no tendria
mas trascendencia si no existiera otro "ente" llamado "integral definida" y éste no
fuera existencial y sustancialmente distinto de aquél, pues el llamado “integral inde-
finida" es un conjunto de funciones, y el llamado "integral definida™ es un piojoso
numero real. Por eso, para evitar lios con los nombres de estos dos entes distintos,
llamaremos “la primitiva" de f(x) al conjunto de funciones que otros llaman "in-

tegral indefinida" de f(x), y en este tema, que no por casualidad se llama

"Célculo de Primitivas”, esta terminantemente prohibido hablar de
integrales y usar el verbo "integrar”, salvo en lo que se indica en la
Nota 2.

& Estas advertido

... Sl usas el ‘_
verbo integrar
en este tema te
fusilo ipso facto

N

9
S

De momento el verbo "primitivar” no existe, ni tampoco sus participios ni gerun-
dios ...... y el que asi sean las cosas nos
obliga a ser elasticos con la prohibicion
de hablar de integrales y usar el verbo
"integrar". %

Por ejemplo, si la primitiva de f(x) es
F(x)+ C, estaria mal visto y oido decir que

"C" es la constante de "primitivacion", por
eso nos permitiremos la licencia de decir que
"C" es la constante de integracion, que asi se la
llama en todo el mundo mundial.

Llevo toda la tarde "primitivan-
do", mira qué montén he hecho

Otros ejemplos de la citada elasticidad: hay sendos métodos de célculo primitivas
que todo el mundo llama "integracion por partes™ e “integracion por sustitucion”
(o por cambio de variable), y nosotros respetaremos tales nombres, porque decir
"primitivacion por partes” o "primitivacion por sustitucion” suena fatal.
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1.3 EL PROBLEMA DEL

CALCULO DE PRIMITIVAS

‘ Te dan f(x) y hay que calcular su primiti- J

ﬁ\\\&\\&\m\m

Dada f(x), calcula j (x).dx

Satisfagamos la natural curiosidad del lector:

v Pregunta: ;jes muy dificil calcular Zf(x).dx?

N

bi

Respuesta: unas veces no, otras si; a veces es imposible, ni los japoneses
mas listos son capaces de resolver la papeleta. No obstante, para tu tranquilidad
diremos que los casos que estudiaremos son los mas faciles y famosos.

v Pregunta: ;hay alguna regla magica que siempre nos resuelva el problema?

Respuesta: no.
v Pregunta: ;qué haremos entonces?, ;cual es la receta?

Respuesta: la Unica receta se resume en el verbo "comparar".

v Pregunta: ;qué hay que comparar?

Respuesta: hay que comparar la "estructura™ de la funcién f(x) cuya primi-
tiva buscamos con las estructuras de referencia que tendremos archi-vadas en la
cabeza. Si, por ejemplo, la "estructura” de f(x) "encaja” con la estructura de re-
ferencia 36, para resolver el problema bastard hacer lo prescrito por las

Matematicas para esa estructura de referencia .... y buscate la vida como puedas
si hay mala suerte y la "estructura” de f(x) no “encaja" con ninguna de las de

referencia.
/ ¢Cuantas \ {?. ©10C

estructuras _' A @@
de referen- /’
ciahay

gue archi-
var en el

\ "coco"? /
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1.4 PRIMITIVAS INMEDIATAS

Son las mas faciles, las mas sencillas y tontorronas, las que todos deseariamos en-
contrar en examen.

1) | (u(x)m.u’(x).dx = m1+1.(u(x))m+1+C, m=-1

2)Z %.dx:Ln\u(x)HC a TN
3) | u'(x).au(x).dx = aLUrEX; +C,a>0
4) | u'(x).sen u(x).dx = —cos u(x) + C
5) Z u'(x).cos u(x).dx =sen u(x)+C
6) | “;(X) dx=tg u(x)+C < /
C0Ss2 u(x)
u'(x) _
oy sen? u) X = SO U0+ C o ’P
u'(x) 1 u(x)
8) Z mdx —g.arc tg T-l— C
9) Z u'x) .dx:arcsenM+C
a2 — (u(x))? a
EJEMPLOS
141 Z x5.dx:ﬁ.x5+1+C:%.x6 +C

+ Tipo: [ (u(x))M.dx = m1+1.(u(x))m+1 +C, m=-1

* EN nuestro caso es u(x)=x = u'(x)=1

m=5
14.2 Z 9.dx:z 9.x0.dx = 9. —1 - x0+1 + C=9.x + C
0+1
* Tipo: [(u(x))M.u'(x).dx = m1+1.(u(x))m+1 +C, m#-1
« En nuestro caso es §uX) =x = u'(x)=1
m=0
3dx=9-1 y3+1,c=39 y4

143 ] 9.x3.dx 9.7 X3 +C= x4 +C

* Tipo: Z(u(x))m.u'(x).dx = m1+1'(u(x))m+1 +C, m=-1

ux)=x=u'(x)=1

* En nuestro caso es
m=3
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14.4 Z dx/x3=Z x=3.dx = — 1 1.x—3+1+C:—l.x—2 +C
+ Tipo: [(u(x))M.u'(x).dx = m1+1.(u(x))m+1 +C, m#-1
+ EN nuestro caso es @u(x) =R S Y=
m=-3
dx _(x+4)/2)+
145 =/ (X+4 2.dx = +C=2JXx+4+C
Rl R e e Ve V
* Tipo: Z(u(x))m.u'(x).dx: m1+1.(u(x))m+1+C, m=—1
« En nuestro caso es JU0) =X +4 = u'(x)=1
m=-1/2
5 4 _ 0.x6+1 3 x4+1 ©5x0+1
Z(9.x +3.x4 +5).dx 1 " 1:1 tor1 *C
Z x2.(3.x3—7.x).dx=z (3.x5—7.x3).dx:3'X5+1 _rx3H ¢
5+1 3+1
148 Z (3.x2—x)2.dx:z (9.x4 +x2 —6.x3).dx =
B 0.x4+1 x2+1 B 6.x3+1
“4+1 T2+1 3+1 7€
149 | @+x)3.dx=] (23 +322.4x +32.(vX)2 + (+/x)3).dx =
3/2 12.x3/2 2 X5/2
Z (8 +12.4/X +6.x +x3/2).dx =8.x + 3/2 +3.X +5/2+C
(2++/x)3 1
14.10 Ax=-=—.(2+/x)3+1 + C
Z 2./ T3+1( )
* Tipo: Z(u(x))m.u'(x) dx = m1+ (u(x)m+1+C, m=-1
* En nuestro caso es U(X e =2+Vx = U'(X)=1/(2+x)
1 (7+x2)6
1411 Z2.x.(7+x2)5.dx:—1.(7+x2)5+1+C=T+c

?5+

* EN nuestro caso es u(x)
m=5

* Tipo: Z(u(x))m.u'(x).dx =

=7+x2 = u'(x)=2.x

1

n 1.(u(x))m+1 +C, m=-1
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1412] | x.(7+x2)5.dx =

T

N[~

Z 2.X.(7+ x2)5.dx :%.

(7+x2)6

6

+C

* Tipo: Z(u(x))m.u'(x).dx = m1+1'(u(x))m+1 +C, m=#-1
gu(x)z

7+%X2 = u'(X)=2.x
m=>5

* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata

* En nuestro caso es

3)(1/4)+
1413 Zx2.4«/5—x3.dx:—%z ~3.x2.4/5-x3.dx = ——.(5 X3

1414

1415

(/4)+1

T

* Tipo: [ (u(x))M.u'(x).dx = m1+1.(u(x))m+1 +C, m#-1

u(x)=5-x3 = u'(x)=-3.x2
m=1/4

* Multiplicamos y dividimos por — 3 para que sea inmediata

* En nuestro caso es

X3

V5+x
lz 4.X3.(5+ X4)_1/6.dX =

T4

* Tipo: Z(u(x))m.u'(x).dx = m1+1'(u(x))m+1 +C, m=-1
u(x)=
m

dx = Z x3.(5+ x4)-1/6 dx =

(5+ x4)(-1/6)+1
(-1/6) +1

%. +C

5+x4 = u'(x)=4.x3
= -1/6

* Multiplicamos y dividimos por 4 para que sea inmediata

* En nuestro caso es

sen8x

Tx.dx = -1
Z cos X.sen’x.dx 7 g

1.sen7+1x +C=

+C

* Tipo: Z(u(x))m.u'(x).dx = m1+1'(u(x))m+1 +C, m=-1
gu(x)z

sen X = u'(X)=cos x
* En nuestro caso es
m=7
COS X 1
1416 .dx =/ cosx.sen—7x.dx = sen—7+lx + C =
z sen’x Z -7+1 6

* Tipo: Z(U(X))m.U'(X).dX = mil,(u(x))m+1 +C, m=—1
* EN nuestro caso es gum(X) =sen X = u'(x)=

=7

COS X
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e2.X 1

M+e2x Tz

1 +e2x

(1+e2x)(-1/5)+1
(—1/5)+1

2.62 +C

_1
dx_2.

« Tipo: [(u(x))m.

* ENn nuestro caso es

u'(x

* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata

1+1.(u(x))m+1 +C, m=-1

Z.QZ.X

).dx =

u(x)=1+e2x = u'(x)=
=-1/5

(1+Ln x)(172)+1

14.18
X

Z 1/1+Lnxldx_

/2)+1

}

* EN nuestro caso es

* Tipo: Z(u(x))m-U'(X)-dX “m+l

L u)m+lsc, m=-1

Ux

u(x)=1+Lnx = u'(x)=
m=1/2

e3.X. tgd e3.x
cos2 e3.X

1419 ] =]

1

3_e3.X.t95 e3.X
cos2 e3.X

(tg e3.X )5+1
5+1

_1
3

* ENn nuestro caso es

* Tipo: [(u))m.u'(x).dx = —L

u(x)=tg e3x = u'(x)=
m=5

L ux)m+l4C, m=-1

3.e3.X/c0os2 e3.X

* Multiplicamos y dividimos por 3 para que sea inmediata

14.20 / 4X.«/1+4X.dx}F14.Z (4%.Ln 4).1+4X dx =
* Tipo: Z(u(x))m.u'(x).dx = m1+1'(u(x))m+1 +C, m=-1
» En nuestro caso es gu00) =1+4X = U'(x)=4x.Ln4
m=1/2
* Multiplicamos y dividimos por Ln 4 para que sea inmediata
x)(1/2)+1
-1 .(1+4 ) +C
Ln4~ (/2)+1
14.21 [ 2% dx=Ln|7+x2[+C
7+X
* Tipo: Z M.dx =Ln|u(x)[+C
u(x)
* En nuestro caso es u(x)=7+x2 = u'(x)=2.x
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dx
[

=Ln|x|+C

u'(x)

W.dx= Ln

* Tipo: Z

* En nuestro caso es u(x) =

lu(x)|+C

X=u'(x)=1

] _dx_

=Ln|x+a|+C

X+a
- 7ou'(x)
* Tipo: Z u(x)
* En nuestro caso es u(x) =

.dx=Ln]|u(x)[+C

X+a=u'(x)=1

f

Zd_x

-1~ dX > dx=—Ln[a-x|+C

u'(x)

* Tipo: Z U

* En nuestro caso es u(x) =
* Multiplicamos y dividimos por —1 para que sea inmediata

.dx=Ln]|u(x)|+C

a—-Xx=>u'(x)=-1

14.25

14.26

zd_x

=Ln|Lnx|[+C

T

X.Ln x

* Tipo: Z

* En nuest

u'(x)
u(x)

ro caso es Uu(X) =

.dx=Ln]|u(x)[+C

Ln x = u'(x)=1/x

5.X
z 13 eb.x "’

X?S

—5.e5.X
1—e5X d

17

x=—zLn[1-esx|+C

u'(x)

* Tipo: Z T

* En nuestro caso es u(x)=1—
* Multiplicamos y dividimos por —5 para que sea inmediata

dx=Ln|u(x)|+C

e>X = u'(x)=—b5.e5X

1427 |

COoS 3.X
1-sen 3.x

—3.€0S 3.X

1 __1 _
_§,Zm.dx_ 3.Ln\l sen3.x|+C

?
u'(x)

* Tipo: Z U0

* En nuestro caso es u(x)=1-sen 3.x = u'(x)=
* Multiplicamos y dividimos por — 3 para que sea inmediata

dx=Ln|u(x)|+C

—3.€0S 3.X
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sen 7.X 1
1+ cos 7.x'dX§_7
o7 u'(x) o

* Tipo: Z ) dx=Ln|u(x)|+C
* ENn nuestro caso es u(x)=1+cos 7.Xx = u'(x)=-7.sen 7.x
* Multiplicamos y dividimos por — 7 para que sea inmediata

Z —7.sen 7.X dx = — 1

1428] | Trcos7x X~ 7

Ln|1+cos7.x|+C

14.29 | ctg x.dx =] Cosx.dx:Ln\sen x|+C
sen X
* Tipo: Z M.dx =Ln|u(x)[+C
u(x)
* En nuestro caso es u(x)=sen x = u'(x)=cos X

14300 | tgx.dx=] zzr;i,dx?_z_

sen x
COS X

dx =-Ln|cos x|+ C

L7 u(x) o
* Tipo: Z 00 .dx=Ln]|u(x)[+C
* En nuestro caso es u(x)=cos X = u'(x)=-sen X
* Multiplicamos y dividimos por —1 para que sea inmediata

3.dx
1431 .dx=Ln|5+1g 3. C
Z (5+1tg 3.x).c0s2 3.x x5tnls+1tg 3x|+
L7 u(x)
* Tipo: Z 00 .dx=Ln]|u(x)[+C

* En nuestro caso es u(x)=5+tg 3.x = u'(x)=3/cos2 3.x

4sen X
Ln4

o : _au(x)
* Tipo: Z u'(x).au(x).dx = 3
u(x)=sen x = u'(x)=cos x
a=4

14.32 [ 4sen x cos x.dx +C

=l

+C,a>0

* En nuestro caso es g

Ox
X - v
14.33 Z 9 'dX$Ln9+C

au(x)
Lna
ux)=x=u'x)=1
a=9

* Tipo: Z u'(x).au(x).dx = +C,a>0

* EN nuestro caso es g
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14.34

14.37

14.38

2
.5L+C

X2 :l X2 —
Zx.5 .dx 2.Z 2.X.5X< .dx NG

N~

* Tipo: [ u'(x).au(x).dx = aLurEa) +C,a>0

ux)=x2 = u'(x)=2.x
a=>5
* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata

* En nuestro caso es B

5/X 5/X 5+/X
dx=2] Z—.dx=2. C
Z X A Z 2% T ns "
* Tipo: | u'(x).au(x).dx = all_UrEX; +C,a>0

* EN nuestro caso es %:9()5: VX = u'(x) =1/(2.4/x)

* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata

Z 21/x dX-—Z—21/X dx 221/x C

x2 ; X2 Ln 2
qu(x)
Lna

= ! = _ 2
* EN nuestro caso es %:()()5_ Ux=u'(x)=-1/x

* Multiplicamos y dividimos por —1 para que sea inmediata

* Tipo: Z u'(x).au(x).dx = +C,a>0

3arc sen x

3arc sen x B
Z—\/i.dx$ [n3 +C
*Tipo:Z u'(x).au(x )+C a>0

=arcsen X = u'(x)=1/4/1-x2

).d
* En nuestro caso es g

Z 3arctgx | 3arctg x

1+x2 ; Ln3 e

au(x)
Lna
u(x)=arctg x = u'(X)=1/(1+x2)
a=3

* Tipo: Z u'(x).au(x).dx = +C,a>0

* En nuestro caso es $
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14.39

1440 ]

] X ﬁ
\/7
[u

* Tipo:

+ EN nuestro caso es %: A

= -2.X/+/1— X2

* Multiplicamos y dividimos por —1 para que sea inmediata

x.4Ln(1+x2)

_1
1+ x2 2

22

Z 2.x.4Ln(1+x2) dx

_1
1+ x2 2

4Ln(1+x2)

Ln4 pC

* Tipo: Z u'(x).au(x).dx =

* EN nuestro caso es B

u(x) =
a=4

au(x)
Lna

+C,a>0

Ln(1+x2)= u'(x)=

2.x/(1+x2)

* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata

14.41 Z x2.sen x3.dx ?%Z 3.x2.sen x3.dx = —%.cos x3+C

* Tipo: Z u'(x).sen u(x).dx =—cos u(x)+C
* En nuestro caso es u(x) = x3 = u'(x)=3.x2
* Multiplicamos y dividimos por 3 para que sea inmediata

1

14.42 Z e2.X.sen e2X . dx = %Z 2.e2.X.sen e2.X .dx = —5C0s e2X +C

* Tipo: Z u'(x).sen u(x).dx = —cos u(x)+C
* EN nuestro caso es u(x) =e2.X = u'(x)=2.e2.x
* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata

14.43

14.44

] sen v/x
CUx

dx=2.
2l

Sen \/_

X =-2.c0S+/X +C
2.&

* Tipo: Z

u'(x).sen u(x).dx =—cos u(x)+C

* En nuestro caso es u(x) =
* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata

=Jx = u'(x)=1/(2.4/x)

Z

sen Ln x

X=-cosLnx+C

f

* Tipo: Z

u'(x).sen u(x).dx

* En nuestro caso es u(x) =

—cosu(x)+C
nx=u'(x)=Lx
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14.45

14.48

14.49

1450

1451

Z x.sen v/1+ x2
N1+ x2
* Tipo: Z u'(x).sen u(x).dx =—cos u(x)+C
* En nuestro caso es u(x)=+v1+x2 = u'(x) = x/+/1+ x2

dx=-cos+v1+x2 +C

Z 3.sen (tg 3.x)
cos2 3.x

.dx =-cos (tg 3.x)+C

* Tipo: Z u'(x).sen u(x).dx =—cos u(x)+C
* En nuestro caso es u(x)=tg 3.x = u'(x) = 3/cos2 3.x

Z COS X.Sen (sen x).dx ?—cos (sen x)+C

* Tipo: Z u'(x).sen u(x).dx =—cos u(x)+C
* EN nuestro caso es u(x) =sen x = u'(X) =cos X

Z x3.cos x4 .dx ?%Z 4.x3.cos x4.dx:%.sen x4 +C

* Tipo: Z u'(x).cos u(x).dx =sen u(x)+ C
* ENn nuestro caso es u(x) = x4 = u'(x)=4.x3
* Multiplicamos y dividimos por 4 para que sea inmediata

Z e2:X.cos e2-X.dx:%.Z 2.62:X.c0s e2-X.dx:%.sen e2X +C

* Tipo: Z u'(x).cos u(x).dx =sen u(x)+C
* ENn nuestro caso es u(x) =e2.x = u'(x)=2.e2.x
* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata

cos /X
—.x=2] ——.
Jx 2.4/x
* Tipo: Z u'(x).cos u(x).dx =sen u(x)+C

+ En nuestro caso es u(x) = /x = u'(x) =1/(2.4/x)
* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata

/ cos ¥ / dx =2.sen v/x + C

5 5
Z de — lz de =l.sen Ln x5 +C
X A 5 X 5
* Tipo: Z u'(x).cos u(x).dx =sen u(x)+C
* ENn nuestro caso es u(x)=Ln x> = u'(x) =5/x
* Multiplicamos y dividimos por 5 para que sea inmediata

Tema 1: Calculo de Primitivas



X.COS /1 + X2

14.52 / dx=senv1+x2 +C

1+ x2

* Tipo: Z u'(x).cos u(x).dx =sen u(x)+ C

* ENn nuestro caso es u(x) =1+ x2 = u'(x) = x/+/1+ x2

z 3.¢0os (tg 3.x)

.dx =sen(tg 3.x)+C
cos2 3.x (tg 3.x)

* Tipo: Z u'(x).cos u(x).dx =sen u(x)+C
* En nuestro caso es u(x)=tg 3.x = u'(x) =3/cos2 3.x

1454 Z COS X.Cos (sen x).dx =sen (sen x)+ C

* Tipo: Z u'(x).cos u(x).dx =sen u(x)+C
* En nuestro caso es u(x)=sen x = u'(x) = cos X

x3 _17 4x3
1.4.55 Z cos2 x4 'dx$4'z cos2 x4

* Tipo: Z u'(x).dx/cos2 u(x)=tg u(x)+C

* En nuestro caso es u(x) = x4 = u'(x)=4.x3
* Multiplicamos y dividimos por 4 para que sea inmediata

.dx =%.tg x4 +C

Z 5X 1 Z 5X.Ln5 1

1456 052 B .dx ? (N5t cos25x” X =1ns

195X +C

+ Tipo: | u'(x).dx/cos2 u(x)=tg u(x)+C
* ENn nuestro caso es u(x)=5X = u'(x)=5X.Ln5
* Multiplicamos y dividimos por Ln 5 para que sea inmediata

dx 1 7.dx 1
1457 ==, ==.tgLn x7 +C
Z X.cos2 Ln x7 A 7 Z x.cos2Lnx’ 7 g

+ Tipo: [ u'(x).dx/cos2 u(x)=tg u(x)+C
* En nuestro caso es u(X) =Ln x7 = u'(x)=7/x
* Multiplicamos y dividimos por 7 para que sea inmediata

1458 ] O —2.tg/x +C

_9 Z dx
Vx.cos2yx 4 " 2.4/x.c082v/x
+ Tipo: [ u'(x).dx/cos2 u(x)=tg u(x)+C

* EN nuestro caso es u(x) =~/x = u'(x) = 1/(2.4/x)
* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata

Tema 1: Calculo de Primitivas



sen X sen X
1459 —— . dx=—- ———.dx=—tg(cos x) + C
Z cos2 (cosx) A Z c0s2 (cosX) o )+
+ Tipo: [ u'(x).dx/cos2 u(x)=tg u(x)+C
* ENn nuestro caso es u(x)=cos x = u'(x)=-sen x
* Multiplicamos y dividimos por —1 para que sea inmediata
1460 ax -2 dx —2.4g1-x +C
Z VJ1-X.c0s2+/1-X A Z 21— X.c082/1—-X :
+ Tipo: [ u'(x). dx/c032 u(x)=tg u(x)+C
* En nuestro caso es u(x)=+1—-x = u'(x)=-1/(2.41-x)
* Multiplicamos y d|V|d|mos por — 2 para que sea inmediata
14,61 ] Xt ax=1] 5x* 4 legxsic
sen2 xo f5 sen2 xS 5
* Tipo: Z u'(x).dx/sen2 u(x)=—ctg u(x)+C
* ENn nuestro caso es u(x) = x> = u'(x)=5.x4
* Multiplicamos y dividimos por 5 para que sea inmediata
7X 1 XLn7 1 X
1462 = ] S .olxp_n 7.Z o o OK= g Cg T C
* Tipo: Z u'(x).dx/sen2 u(x)=—ctg u(x)+C
* En nuestro caso es u(x)=7X = u'(x)=7X:Ln7
* Multiplicamos y dividimos por Ln 7 para que sea inmediata
14.63 Z dx =—ctgLn(1+x)+C
(1+x).sen2 Ln (1+ X) f
* Tipo: Z u'(x).dx /sen2 u(x)=—ctg u(x)+C
* En nuestro caso es u(x)=Ln (1+x) = u'(x)=1/(1+ x)
1464 ] —dx _ _5] =—2.ctg/x +C
Jx.sen2+/x A" 2 Jx. s.en2 Jx
* Tipo: Z u'(x )dx/sen2 u(x)=-ctg u(x)+C
+ EN nuestro caso es u(x) = v/x = u'(x) =1/(2.4/x)
* Multiplicamos y d|V|d|mos por 2 para que sea inmediata
COS X
1.4.65 ——— . dx = —ctg(sen C
Z sen2 (senx) xS oglsenx)+

* Tipo: Z u'(x).dx/sen2 u(x)=—ctg u(x)+C
* En nuestro caso es u(x)=sen X = u'(x)=cos x

Teima 1. varcdlo de Primitivas
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dx dx
1.4.66 =2. =-2.ctgv1+x +C
z 1+ x.sen2«/1+xf Z 2. X.sen2 /1 + X J

* Tipo: Z u'(x). dx/sen2 u(x)——ctg u(x)+C

* En nuestro caso es u(X)=+1+Xx = u'(x)=1/(2.v1+ Xx)
* Multiplicamos y d|V|d|mos por 2 para que sea |nmed|ata

14.67 X dx=i1]_2X g1
L 32 2

. () 1 u(x)
* Tipo: Zm.dx =5-arc th +C
a2=9—=>a=3
(U(x))2 =x4 = u(x)=x2 = u'(x)=2.x
* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata

* En nuestro caso es

X2 173x _11 Xo
Z7+X6 dxf3z7+x6 dx—3.\/_arctg\/_+c
S S P W )
*T|po.Za2+(u(x))2.dx—a.arctg . +C
a2 =7=a=+/7

* En nuestro caso es
(u(x))2 =x6 = u(x)=x3 = u'(x)=3.x2

* Multiplicamos y dividimos por 3 para que sea inmediata

e3.X 21 3.e3.X l 1
14.69 / 4+e6lx.dx$3.z Pt =5 arctg—+C
. u'(x) 1 u(x)
* Tipo: Za2+(u(x))2 dx =5 .arc tg . +C

a2=4=a=2
(u(x))2 =ebx = u(x)=e3x = u'(x)=3.e3x
* Multiplicamos y dividimos por 3 para que sea inmediata

* ENn nuestro caso es

CoS 7.X 1 7.c0S 7.X 1 1 sen 7.x
1.4.70 —————.X=35.| —————.dx==.—=.arct +C
Z 5+sen27.x ¢7 Z 5+5en27.x 7'\5 J J5
L u'(x) 1 (X)
* Tipo: Za2 OO dx = . .arc tg +C

a2 =5=a= \/_
(U(x))2 =sen27.x = u(x)=sen7.x = u'(x)=7.cos7.x
* Multiplicamos y dividimos por 7 para que sea inmediata

* En nuestro caso es

Tema 1: Calculo de Primitivas



14.71 L SEPY RSP WP

&.(5+x)¢' 2.&.5+x NG \J5

. u'(x) u(x)
* Tipo: Zm dx == arc tg—+C

a2:5:>a=\/_

* En nuestro caso es (u(x))2:x:>u(x)=\/§:>u‘(x): 1
2.4/x
* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata
dx 1 5 11 5.X
14.72 =—. dx=——4x.zarctg~—~==+C
Z 9+5.x2 *\/‘Z 915x2 T 53T

2.5eNX.COS X 1 sen2 x
14.73 dx=z.arct +C
Z 9 +sen4 x f?’ 973
. u'(x) u(x)
* Tipo: —dx Larctg=X L ¢
> Za2 + (u(x))2 a 97
a2=9=a=3
* ENn nuestro caso es ,
u(x)=sen2 x = u'(x)=2.sen x.cos X
dx dx 1 X+1
14.74 _— = — .arct +C
Z 5+2.X 4+ x2 Z e

.. u'(x) u(x)
* TlpO. Zm dx = 5 .arc th-l‘C

a2=9=a=3
* En nuestro caso es

+ Multiplicamos y dividimos por /5 para que sea inmediata

(u(x))2 =5.x2 = u(x)=~/5.x = u'(x)=+/5

4+(x+1)2 *2

L u'(x) u(x)
* Tipo: Zm dx = E .arc th+C

a2=4=a=2
* En nuestro caso es

(UXx)2=(x+1)2 = ux)=x+1=u'(x)=1

x4/3
3.(4 + x8/3)

14.75 ] Ax8 g *1 arctgX 2 4 c

Te

. u'(x) 1 u(x)
* TIpO:, | ——+——.dx==.arctg——=+C
> Za2 + (u(x))2 a 97
a2=4=a=2
* EN nuestro caso es

(U(x))2 =x8/3 = u(x)=x4/3 = u'(x) =

4 173
3.X

llo de Primitivas
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14.76

14.77

14.78

X 1 2.X 1 X2
ax ==, .dx=+.arcsen=-+C
Z J9— x4 fZZ J9 — x4 2 3
* Tipo: Z u') .dx =arc senM+C
a2 — (u(x a

a2=9=a=3
(U(x))2 =x4 = u(x)=x2 = u'(x)=
* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata

* En nuestro caso es

2.X

X3
dx =arcsenX= +C

A NG

Z \/—7x6

u'(x)
a2 — (u(x))2
a2=7T=a=A7
(u(x))2 =x8 = u(x)=

u(x)

.dx =arc senT+ C

* Tipo: Z

* En nuestro caso es ,
x3 = u'(x)=

3.x2

3.X 3.X
3.8 dx =L arcsen&X

e3.X 1
[ sl 5 5 2

+

C

4 — eb.X * 3
u'lx ) dx arcsenMJrC
a2 =4=a=2
(u(x))2 =ebX = u(x)=e3X = u'(x)=
* Multiplicamos y dividimos por 3 para que sea inmediata

* Tipo: Z

* ENn nuestro caso es

3.e3.X

14.79

Z COS X

.dx
A5 —sen27.x

1
7

1.
COS X dx =

V5 —sen27.x 7

Se
= arc sen

n 7.x

\5

}
* Tipo: Z u')

dx arc sen u(a )+C

a2 —(u(x

a2 =5=a=+/5
u(x)=sen7.x = u'(x)="7.cos7.x
* Multiplicamos y dividimos por 7 para que sea inmediata

* ENn nuestro caso es

Wx
5

dx

— =& +C
2.4/x.A/5 =X

1.4.80 = 2.arc sen

dx _
L fsx 32

u'(x)
a2 — (u(x))2
a2 =5=a=+/5
(U(x))? =x = u(x)=

u(x)

.dx =arc senT+ C

* Tipo: Z

* ENn nuestro caso es

X = u'(x)=

* Multiplicamos y dividimos por 2 para que sea inmediata

1
2.4/x

Tema 1: Calculo de Primitivas

+C



1481 ] ox _1 V5 —arc senﬁ

9 -5.x2 }\/E'Z J9-5.x2
) .dx:arcsenM+C
a2 — (u(x))2 a

* En nuestro caso es =0 E=E
(U(x))2 =5.x2 = u(x)=~/5.x = u'(x)=+/5

+ Multiplicamos y dividimos por /5 para que sea inmediata

* Tipo: Z

Ln X
1482 =arc sen— +C
Z X.4/9 — Ln X)2 ?
: u'(x) u(x)
* TIpo: .dx=arcsen——=+C
po: | T -
i TS e ek
(u(x))2 =(Lnx)2 = u(x)=Ln x = u'(x)=1/x
4.x1/3 _ x4/3
14.83 Z —3'm.dx }arc sen=——+ C
* Tipo: Z L) .dx =arc senM +C
a2 — (u(x))? a

a2=4=a=2

* En nuestro caso es
(U(X))2 —x8/3 = u(x): x4/3 — u'(x): %_xl/?:

1

1484 / ox =] —arc sen— +C

V342X —x2 J4—(x—1)2 T

: u'(x) u(x)
* TIpO:; .dx=arcsen—=+C
P ZW/aZ — (u(x))? a
a2=4=a=2

* EN nuestro caso es (U(X))2 =(x —1)2 = u(x)=(x -1) = u'(x)=1

dx XE VEx .
L5 Z v5—3.x2 }x/_z V5 —3.x2 arcsen 5
* Tipo: Z u') dx =arc senM+C
a2 — (u(x a
a2 =5=a=+/5

* En nuestro caso es

(u(x))2 =3.x2 = u(x)=~/3.x = u'(x)=~/3

+ Multiplicamos y dividimos por /3 para que sea inmediata

Tema 1: Calculo de Primitivas




